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(Îáúåäèíåííàÿ ìåæâóçîâñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ îëèìïèàäà)

Çàäà÷à �1. Íàéäèòå êîîðäèíàòû öåíòðà è ðàäèóñ îêðóæ-

íîñòè, îïèñàííîé îêîëî ÷åòûðåõóãîëüíèêà íà ðèñóíêå, åñëè

ñòîðîíà êëåòêè ðàâíà 1.

Çàäà÷à �2. Äîêàæèòå, ÷òî 62553 − 59953 äåëèòñÿ íà 13.

Çàäà÷à �3. Ïðîëåòàÿ íà äðàêîíå, Ãàððè Ïîòòåð óâèäåë êðûñó Ðîíà, áå-

ãóùóþ â ïðîòèâîïîëîæíóþ ñòîðîíó. Ïðîëåòåâ åùå ïîëìèíóòû íå ìåíÿÿ íà-

ïðàâëåíèÿ, Ãàððè ñïðûãíóë ñ äðàêîíà è îòïðàâèëñÿ â ïîãîíþ. Èçâåñòíî, ÷òî

ñêîðîñòü Ãàððè â 5 ðàç ìåíüøå ñêîðîñòè äðàêîíà. Âî ñêîëüêî ðàç ñêîðîñòü

Ãàððè áîëüøå ñêîðîñòè êðûñû, åñëè îí äîãíàë êðûñó ÷åðåç 4,5 ìèíóòû ïîñëå

èõ âñòðå÷è?

Çàäà÷à �4. Äàíà òðàïåöèÿ ñ îñíîâàíèÿìè 1 è 4 è ïëîùàäüþ S. Íàéäèòå

ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà, îáðàçîâàííîãî äèàãîíàëÿìè è ìåíüøèì îñíîâàíèåì

òðàïåöèè.

Çàäà÷à �5. Ïóñòü f(x) =
x
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+2. Íàéäèòå çíà÷åíèå ôóíêöèè f(...f(f︸ ︷︷ ︸

2009

(x))...)

â òî÷êå x = 4?

Çàäà÷à �6. Òðåòèé, ÷åòâåðòûé, ñåäüìîé è ïîñëåäíèé ÷ëåíû íåïîñòîÿííîé

àðèôìåòè÷åñêîé ïðîãðåññèè îáðàçóþò ãåîìåòðè÷åñêóþ ïðîãðåññèþ. Íàéäèòå

÷èñëî ÷ëåíîâ ýòîé àðèôìåòè÷åñêîé ïðîãðåññèè.

Çàäà÷à �7. Ðàäèóñ âïèñàíîé â òðåóãîëüíèê îêðóæíîñòè ðàâåí 1, à äëèíû

âûñîò âûðàæàþòñÿ íàòóðàëüíûìè ÷èñëàìè. Íàéäèòå ñòîðîíû òðåóãîëüíèêà.

Çàäà÷à �8. Íàéäèòå ñóììó âñåõ êîðíåé óðàâíåíèÿ 2 cos 3x+ 8| sinx| − 7 =
= 0, ïðèíàäëåæàùèõ îòðåçêó [−2π/3; 3π/4].

Çàäà÷à �9. Òåòðàýäð ñ ðåáðîì 1 ïîâåðíóëè íà 90◦ îòíîñèòåëüíî ïðÿìîé,

ñîåäèíÿþùåé ñåðåäèíû ïðîòèâîïîëîæíûõ ðåáåð. Íàéäèòå îáúåì îáùåé ÷àñòè

íîâîãî è èñõîäíîãî òåòðàýäðîâ.

Çàäà÷à �10. Ïóñòü x è y óäîâëåòâîðÿþò ñèñòåìå
y − x 6 5;

y + 4x 6 −5;

3y + 2x > −5.

Íàéäèòå âñå çíà÷åíèÿ, êîòîðûå ìîæåò ïðèíèìàòü ôóíêöèÿ x2 + y2.


